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ผลการเรียนรู้

หลักการนับเบื้องต้น

• เข้ำใจและใช้หลักกำรบวกและกำรคูณ กำรเรียงสับเปลี่ยน และกำรจัดหมู่ในกำรแก้ปัญหำ

หน่วยการเรียนรู้ที่ 2



จากข้อความข้างต้น นักเรียนสามารถจัดตารางการแข่งขันฟุตบอลลีกได้อย่างไร ?

ในการจัดตารางการแข่งขันฟุตบอลลีก นักเรียนจะต้องใช้ความรู้
เรื่อง หลักการนับเบ้ืองต้น ซึ่งนักเรียนจะได้ศึกษาต่อไปนี้

ในการแข่งขันฟุตบอลลีก ผู้จัดการแข่งขันจะต้องจัดตารางให้แต่ละสโมสร
พบกันหมด ซึ่งมีจ านวนสโมสรเข้าร่วมการแข่งขันทั้งหมด 18 สโมสร



หลักการนับเบื้องต้น
• หลักการคูณ (เป็นการท างานที่ต่อเนื่องกัน)

จ านวนวิธีการท างานทั้งหมด = ผลคูณของจ านวนวิธีในแตล่ะขั้นตอนย่อย ๆ
= n1 × n2 × . . . × nk วิธี

หากกรณีที่มีการท างาน k อย่างต่อเนื่องกัน และแต่ละอย่างท าได้ n วิธี เท่า ๆ กัน จ านวนวิธีทั้งหมดเท่ากับ nk วิธี

ในการทอดลูกเต๋า 2 ลูกพร้อมกัน ให้หาจ านวนผลลัพธ์ท้ังหมดที่เป็นไปได้

วิธีท า

ตัวอย่างที่ 1

กำรท ำงำนในตัวอย่ำงนี้ มี 2 ขั้นตอน ดังนี้
ขั้นตอนที่ 1 แต้มที่ได้จำกกำรทอดลูกเต๋ำลูกที่ 1 มีจ ำนวน 6 วิธี

ขั้นตอนที่ 2 แต้มที่ได้จำกกำรทอดลูกเต๋ำลูกท่ี 2 มีจ ำนวน 6 วิธี

ดังนั้น จ ำนวนผลลัพธ์ทั้งหมดในกำรทอดลูกเต๋ำ 2 ลูกพร้อมกันเท่ำกับ 6 × 6 = 36 วิธี



หลักการนับเบื้องต้น
• หลักการบวก (เป็นการท างานที่ไม่ต่อเนื่องกัน)

จ านวนวิธีในการท างานทั้งหมด = ผลบวกของจ านวนวิธีในแต่ละแบบ
= n1 + n2 + . . . + nk วิธี

ถ้านิธิศต้องการหยิบไพ่ 1 ใบ จากไพ่ส ารับหนึ่งซึ่งมี 52 ใบ ให้หาจ านวนวิธีที่นิธิศจะหยิบได้ไพ่แต้ม 3, 6, 10 หรือ K 

วิธีท า

ตัวอย่างที่ 2

กำรท ำงำนในตัวอย่ำงนี้ แบ่งเป็น 4 กรณี ดังนี้

กรณีที่ 1 หยิบได้ไพ่แต้ม 3  จ ำนวน 1 ใบ จำกท้ังหมด 4 ใบ จะหยิบได้ 4 วิธี

ดังนั้น นิธิศจะมีวิธีหยิบไพ่ 1 ใบ ได้เป็นไพ่แต้ม 3, 6, 10 หรือ K เท่ำกับ 4 + 4 + 4 + 4 = 16 วิธี

กรณีที่ 2 หยิบได้ไพ่แต้ม 6  จ ำนวน 1 ใบ จำกท้ังหมด 4 ใบ จะหยิบได้ 4 วิธี

กรณีที่ 3 หยิบได้ไพ่แต้ม 10 จ ำนวน 1 ใบ จำกท้ังหมด 4 ใบ จะหยิบได้ 4 วิธี

กรณีที่ 4 หยิบได้ไพ่แต้ม K  จ ำนวน 1 ใบ จำกท้ังหมด 4 ใบ จะหยิบได้ 4 วิธี



กำรเรียงสับเปล่ียนเป็นกำรน ำส่ิงของหลำยสิ่งที่แตกต่ำงกันทุกชิ้น หรือมีสิ่งของบำงชิ้นซ้ ำกัน มำจัดเรียงเพียงบำงส่วนหรือทั้งหมด
โดยยึดล ำดับเป็นส ำคัญ

ไม่เหมือนกับ

ดังนั้น การหยิบก่อนหลังหรือการสลับต าแหน่งจะถือเป็นวิธีท่ีต่างกัน เช่น

การเรียงสับเปลี่ยน

ล าดับที่ 1 ล าดับที่ 2 ล าดับที่ 1 ล าดับที่ 2



เป็นการคูณของจ านวนเต็มบวกตั้งแต่ 1 ถึง n เขียนแทนด้วย n!

ซึ่ง   n! = n × (n − 1) × (n − 2) × … × 3 × 2 × 1

แฟกทอเรียล

วิธีท า

ตัวอย่างที่ 3

1) 6! 2) 4! + 3! 3) 6! − 4! 4) 6! 4! 5)
6!

0! 4!

1) 6!

2) 4! + 3! = (4 × 3!) + 3!

= (4 + 1)3!

= 5 × 3!

= 30

3) 6! − 4!  = (6 × 5 × 4!) − 4!

= [(6 × 5) − 1]4!

= 29 × 4!

= 696

= 720

n! = n × (n − 1)! และ 0! = 1  เสมอ

= 6 × 5 × 4 × 3 × 2 × 1



เป็นการคูณของจ านวนเต็มบวกตั้งแต่ 1 ถึง n เขียนแทนด้วย n!

ซึ่ง   n! = n × (n − 1) × (n − 2) × … × 3 × 2 × 1

n! = n × (n − 1)! และ 0! = 1  เสมอ

แฟกทอเรียล

1) 6! 

วิธีท า

ตัวอย่างที่ 3

2) 4! + 3! 3) 6! − 4! 4) 6! 4! 5)
6!

0! 4!

4) 6! 4! = (6 × 5 × 4!) × 4!

= 30 × (4!)2

= 17,280

5)
6!

0! 4!
=

(6 × 5) × 4!

0! 4!

= 6 × 5

= 30

0! = 1



กำรเรียงสับเปล่ียนมี 2 แบบ คือ กำรเรียงสับเปล่ียนเชิงเส้น และกำรเรียงสับเปล่ียนเชิงวงกลม

การเรียงสับเปลี่ยนเชิงวงกลม

การเรียงสับเปลี่ยน

การเรียงสับเปลี่ยนเชิงเส้น
1 2



กำรเรียงสับเปล่ียนเชิงเส้น เป็นกำรจัดเรียงส่ิงของในแนวเส้นตรง ซึ่งแบ่งออกเป็น 2 แบบ ดังนี้

1) การเรียงสับเปลี่ยนเชิงเส้นของสิ่งของที่แตกต่างกันทั้งหมด

Pn, r =
n!

n − r !

จ ำนวนวิธีกำรเรียงสับเปล่ียนของสิ่งของ n สิ่ง ซึ่งแตกต่ำงกันทั้งหมด

โดยน ำมำจัดเรียงครำวละ r สิ่ง (0 ≤ r ≤ n) เท่ำกับ

2) การเรียงสับเปลี่ยนเชิงเส้นของสิ่งของที่ไม่แตกต่างกันท้ังหมด (ของซ้ า)

ถ้ำมีส่ิงของ k กลุ่ม ซึ่งในกลุ่มที่ 1 มีของ n1 สิ่งที่เหมือนกัน

ในกลุ่มที่ 2 มีของ n2 สิ่งที่เหมือนกัน

…

ในกลุ่มที่ k มีของ nk สิ่งที่เหมือนกัน

โดยที่ n1 + n2 + . . . + nk = n

n!

n1! n2! … nk!
จะมีจ ำนวนวิธีเรียงสับเปล่ียนทั้งหมดเท่ำกับ วิธี

การเรียงสับเปลี่ยนเชิงเส้น



ตัวอย่างที่ 4

กล่องของขวัญขนาดเดียวกันมีสีต่างกัน 4 ใบ น ามาจัดวางตามแนวตั้งหรือแนวนอน จะจัดวางได้ทั้งหมดกี่วิธี

วิธีท า ในกำรจัดวำงกล่องของขวัญดังกล่ำว แบ่งเป็น 2 กรณี ดังนี้
กรณี 1 กรณี 2

จัดวำงกล่องตำมแนวตั้งได้ จัดวำงกล่องตำมแนวนอนได้

P4, 4 =
4!

4 − 4 !

=
4!

0!

= 24 วิธี

ดังนั้น จะจัดวำงกล่องของขวัญได้ทั้งหมด 24 + 24 = 48 วิธี

0! = 1

P4, 4 =
4!

4 − 4 !

=
4!

0!

= 24 วิธี

0! = 1



ตัวอย่างที่ 5

ลูกบอลขนาดเดียวกัน 6 ลูก เป็นลูกบอลสีแดง 2 ลูก สีฟ้า 2 ลูก สีเขียว 1 ลูก และสีส้ม 1 ลูก ต้องการจัดเรียงลูกบอลทั้ง 6 ลูก
เป็นแนวเส้นตรง โดยมีเงื่อนไขท่ีก าหนดให้ในแต่ละข้อต่อไปนี้

วิธีท า

1) ลูกบอลแต่ละลูกอยู่ต าแหน่งใดก็ได้

ลูกบอลท่ีก ำหนด มีกลุ่มที่ซ้ ำกัน 2 กลุ่ม คือ ลูกบอลสีแดง 2 ลูก และสีฟ้ำ 2 ลูก 

1) กำรจัดเรียงลูกบอลทั้ง 6 ลูก เป็นแนวเส้นตรง โดยลูกบอลแต่ละลูกอยู่ต ำแหน่งใดก็ได้

จะได้ว่ำ 6!

2! 2!
=

6 × 5 × 4 × 3 × 2!

2! 2!

=
360

2

= 180 วิธี

ดังนั้น ลูกบอลทั้ง 6 ลูก จัดเรียงเป็นแนวเส้นตรง โดยลูกบอลแต่ละลูกอยู่ต ำแหน่งใดก็ได้เท่ำกับ 180 วิธี

2) ลูกบอลลูกแรกและลูกสุดท้ายต้องเป็นสีเดียวกัน



ตัวอย่างที่ 5

ลูกบอลขนาดเดียวกัน 6 ลูก เป็นลูกบอลสีแดง 2 ลูก สีฟ้า 2 ลูก สีเขียว 1 ลูก และสีส้ม 1 ลูก ต้องการจัดเรียงลูกบอลทั้ง 6 ลูก
เป็นแนวเส้นตรง โดยมีเงื่อนไขท่ีก าหนดให้ในแต่ละข้อต่อไปนี้

วิธีท า

1) ลูกบอลแต่ละลูกอยู่ต าแหน่งใดก็ได้ 2) ลูกบอลลูกแรกและลูกสุดท้ายต้องเป็นสีเดียวกัน

2) กำรจัดเรียงลูกบอลทั้ง 6 ลูก เป็นแนวเส้นตรง โดยลูกบอลลูกแรกและลูกสุดท้ำยต้องเป็นสีเดียวกัน

กรณีที่ 1 ลูกบอลลูกแรกและลูกสุดท้ำยต้องเป็นสีแดง    กรณีที่ 2 ลูกบอลลูกแรกและลูกสุดท้ำยต้องเป็นสีฟ้ำ

จะได้ว่ำ 4!

2!
=

4 × 3 × 2!

2!

= 12 วิธี

จะได้ว่ำ 4!

2!
=

4 × 3 × 2!

2!

= 12 วิธี
ดังนั้น ลูกบอลทั้ง 6 ลูก จัดเรียงเป็นแนวเส้นตรง โดยลูกบอลลูกแรกและลูกสุดท้ำยต้องเป็นสีเดียวกันได้ทั้งหมดเท่ำกับ 12 + 12 = 24 วิธี

จึงต้องจัดอีก 4 ต ำแหน่ง จึงต้องจัดอีก 4 ต ำแหน่ง



เมื่อน ำสิ่งของมำจัดเรียงเป็นวงกลม ลักษณะของกำรจัดเรียงจะไม่มีจุดเริ่มต้นหรือจุดสุดท้ำย เมื่อหมุนเปล่ียนต ำแหน่งไปทั้งชุด 
ก็เหมือนกับวิธีเดิม ดังนี้

วิธีที่ 1 กับวิธีที่ 2 จะถือว่ำเหมือนกัน แต่จะต่ำงจำกวิธีที่ 3 ในกำรคิดจ ำนวนวิธีกำรจัดเรียง จึงก ำหนดให้สิ่งของช้ินหนึ่งอยู่ที่ต ำแหน่งใด
ต ำแหน่งหนึ่ง แล้วส่ิงของชิ้นอื่นจัดเรียงสับเปล่ียนในต ำแหน่งที่เหลือ 

ในวิธีที่ 1 มีสิ่งของ 6 ชิ้น น ำมำจัดเรียงเป็นวงกลม เมื่อก ำหนดให้ A เป็นจุดเริ่มต้น ส่วนของท่ีเหลือ 5 ชิ้น จะจัดเรียงสับเปล่ียนได้ 5! วิธี

จึงสรุปได้ว่า ถ้ามีสิ่งของ n ชิ้นที่แตกต่างกัน จัดเรียงเป็นวงกลม (แบบ 2 มิต)ิ ได้ n − 1 ! วิธี

A

B

C

D

E

F

E

F

A

B

C

D

A

D

วิธีท่ี 1

B

C E

F

วิธีท่ี 2 วิธีท่ี 3

การเรียงสับเปลี่ยนเชิงวงกลม



ตัวอย่างที่ 6

วิธีท า 1) เนื่องจำกแต่ละคนนั่งเก้ำอ้ีตัวใดก็ได้

ดังนั้น จ ำนวนวิธีทั้งหมดเท่ำกับ 6 − 1 ! = 5!

= 5 × 4 × 3 × 2 × 1

= 120 วิธี

มีนักเรียนชาย 3 คน และนักเรียนหญิง 3 คน ซึ่งมีภาคภูมิและน้ าฝนรวมอยู่ด้วย นั่งรับประทานอาหารรอบโต๊ะกลม ให้หาจ านวน
วิธีจัดที่นั่งตามเงื่อนไขท่ีก าหนดให้ในแต่ละข้อต่อไปนี้
1) แต่ละคนนั่งเก้ำอ้ีตัวใดก็ได้ 2) นักเรียนชำย 1 คน นั่งสลับกับนักเรียนหญิง 1 คน

3) ภำคภูมินั่งตรงข้ำมกับน้ ำฝนและภำคภูมินั่งระหว่ำงนักเรียนหญิง 2 คน 4) ภำคภูมิและน้ ำฝนต้องนั่งแยกกัน



ตัวอย่างที่ 6

มีนักเรียนชาย 3 คน และนักเรียนหญิง 3 คน ซึ่งมีภาคภูมิและน้ าฝนรวมอยู่ด้วย นั่งรับประทานอาหารรอบโต๊ะกลม ให้หาจ านวน
วิธีจัดที่นั่งตามเงื่อนไขท่ีก าหนดให้ในแต่ละข้อต่อไปนี้

วิธีท า

1) แต่ละคนนั่งเก้ำอ้ีตัวใดก็ได้ 2) นักเรียนชำย 1 คน นั่งสลับกับนักเรียนหญิง 1 คน

2) เนื่องจำกนักเรียนชำย 1 คน นั่งสลับกับนักเรียนหญิง 1 คน

3) ภำคภูมินั่งตรงข้ำมกับน้ ำฝนและภำคภูมินั่งระหว่ำงนักเรียนหญิง 2 คน 4) ภำคภูมิและน้ ำฝนต้องนั่งแยกกัน

ให้นักเรียนชำย 1 คน เป็นจุดเริ่มต้น แล้วจัดนักเรียนชำยอีก 2 คน นั่งเก้ำอี้ตำมต ำแหน่งของนักเรียนชำย
และจัดนักเรียนหญิง 3 คน นั่งเก้ำอ้ีตำมต ำแหน่งของนักเรียนหญิง

จ ำนวนวิธีที่จัดนักเรียนชำย 3 คน นักเรียนหญิง 3 คน 

โดยนักเรียนชำย 1 คน นั่งสลับกับนักเรียนหญิง 1 คน 

เขียนแทนด้วย P2, 2 × P3, 3

ดังนั้น จ ำนวนวิธีทั้งหมดเท่ำกับ 2! 3! = 12 วิธี

ช
ญ

ช ช

ญ

ญ



ตัวอย่างที่ 6

มีนักเรียนชาย 3 คน และนักเรียนหญิง 3 คน ซึ่งมีภาคภูมิและน้ าฝนรวมอยู่ด้วย นั่งรับประทานอาหารรอบโต๊ะกลม ให้หาจ านวน
วิธีจัดที่นั่งตามเงื่อนไขท่ีก าหนดให้ในแต่ละข้อต่อไปนี้

วิธีท า

1) แต่ละคนนั่งเก้ำอ้ีตัวใดก็ได้ 2) นักเรียนชำย 1 คน นั่งสลับกับนักเรียนหญิง 1 คน

3) เนื่องจำกภำคภูมิและน้ ำฝนนั่งตรงข้ำมกัน

3) ภำคภูมินั่งตรงข้ำมกับน้ ำฝนและภำคภูมินั่งระหว่ำงนักเรียนหญิง 2 คน 4) ภำคภูมิและน้ ำฝนต้องนั่งแยกกัน

เลือกนักเรียนหญิง 2 คน นั่งข้ำงภำคภูมิ

จะได้ว่ำ P2, 2 = 2! = 2 วิธี

และนักเรียนชำย 2 คนที่เหลือ จะจัดในต ำแหน่งที่เหลือ 2 ต ำแหน่ง 

จะได้ว่ำ P2, 2 = 2! = 2 วิธี

ดังนั้น จ ำนวนวิธีทั้งหมดเท่ำกับ 2 × 2 = 4 วิธี

ภาคภูมิ

ญ

ช ช

ญ

น้ าฝน



ตัวอย่างที่ 6

มีนักเรียนชาย 3 คน และนักเรียนหญิง 3 คน ซึ่งมีภาคภูมิและน้ าฝนรวมอยู่ด้วย นั่งรับประทานอาหารรอบโต๊ะกลม ให้หาจ านวน
วิธีจัดที่นั่งตามเงื่อนไขท่ีก าหนดให้ในแต่ละข้อต่อไปนี้

วิธีท า

1) แต่ละคนนั่งเก้ำอ้ีตัวใดก็ได้ 2) นักเรียนชำย 1 คน นั่งสลับกับนักเรียนหญิง 1 คน

4) เนื่องจำกภำคภูมิและน้ ำฝนต้องนั่งแยกกัน ในกำรหำจ ำนวนวิธีจึงใช้กำรลบ โดยน ำจ ำนวนวิธีที่แต่ละคนนั่งเก้ำอี้ใด ๆ ลบด้วย       
    จ ำนวนวิธีที่ภำคภูมิและน้ ำฝนนั่งติดกัน

3) ภำคภูมินั่งตรงข้ำมกับน้ ำฝนและภำคภูมินั่งระหว่ำงนักเรียนหญิง 2 คน 4) ภำคภูมิและน้ ำฝนต้องนั่งแยกกัน

ให้ภำคภูมิและน้ ำฝนนั่งที่จุดเริ่มต้น 

= 5 − 2 4!

= 3 × 4! = 72 วิธี

แล้วให้อีก 4 คน ท่ีเหลือจัดในล ำดับต่อไปได้ 4!

ภำคภูมิและน้ ำฝนนั่งสลับท่ีกันได้ 2!

น้ าฝน

ดังนั้น จ ำนวนวิธีที่ภำคภูมิและน้ ำฝนต้องนั่งแยกกันเท่ำกับ 72 วิธี

ภาคภูมิ

จะได้ว่ำ  5! − 2! 4! = 5 × 4! − 2 × 4!



ในชีวิตประจ ำวันมีกำรเรียงสับเปล่ียนเชิงวงกลมที่มีกำรกลับหน้ำหลังได้ เรียกว่ำ การเรียงสับเปลี่ยนเชิงวงกลม 3 มิติ เช่น พวงมำลัย 
พวงกุญแจ สร้อยคอลูกปัดหลำกสี 

ถ้ามีสิ่งของ n ชิ้นที่แตกต่างกัน จัดเรียงเป็นวงกลม (แบบ 3 มิติ) ได้  
(n − 1)!

2
วิธี

สร้อยคอลูกปัดหลากสี

การเรียงสับเปลี่ยนเชิงวงกลม 3 มิติ

พวงมาลัย พวงกุญแจ



ตัวอย่างที่ 7

ลูกปัดสีต่างกัน 12 ลูก น ามาร้อยเป็นก าไลข้อมือ ให้หาจ านวนก าไลข้อมือที่ร้อยได้ตามเงื่อนไขท่ีก าหนดให้ในแต่ละข้อต่อไปนี้

วิธีท า

1) ลูกปัดแต่ละลูกอยู่ต ำแหน่งใดก็ได้

1) เนื่องจำกลูกปัดแต่ละลูกอยู่ต ำแหน่งใดก็ได้

3) ลูกปัดสีเขียวกับสีน้ ำเงินต้องอยู่ติดกัน แต่ไม่ติดกับสีแดง

ดังนั้น จ ำนวนวิธีทั้งหมดเท่ำกับ 19,958,400 วิธี

2) ลูกปัดสีแดงกับสีน้ ำเงิน (เป็นลูกปัดใน 12 สี) ต้องอยู่ติดกัน

จะได้ว่ำ จ ำนวนวิธีร้อยลูกปัดที่ต่ำงกันทั้งหมดเท่ำกับ 12 − 1 !

2
=

11!

2

= 19,958,400



ตัวอย่างที่ 7

ลูกปัดสีต่างกัน 12 ลูก น ามาร้อยเป็นก าไลข้อมือ ให้หาจ านวนก าไลข้อมือที่ร้อยได้ตามเงื่อนไขท่ีก าหนดให้ในแต่ละข้อต่อไปนี้

วิธีท า

1) ลูกปัดแต่ละลูกอยู่ต ำแหน่งใดก็ได้

2) เนื่องจำกลูกปัดสีแดงและสีน้ ำเงินต้องอยู่ติดกัน

3) ลูกปัดสีเขียวกับสีน้ ำเงินต้องอยู่ติดกัน แต่ไม่ติดกับสีแดง
2) ลูกปัดสีแดงกับสีน้ ำเงิน (เป็นลูกปัดใน 12 สี) ต้องอยู่ติดกัน

จึงให้ลูกปัดสีแดงและสีน้ ำเงินเป็นจุดเริ่มต้น

แล้วร้อยลูกปัดสีอ่ืน ๆ อีก 10 ต ำแหน่ง จะได้ 10! วิธี

ลูกปัดสีแดงและสีน้ ำเงินสลับที่กัน จะได้ 2! วิธี

ดังนั้น จ ำนวนวิธีทั้งหมดเท่ำกับ วิธี
10! 2!

2
= 3,628,800



ตัวอย่างที่ 7

ลูกปัดสีต่างกัน 12 ลูก น ามาร้อยเป็นก าไลข้อมือ ให้หาจ านวนก าไลข้อมือที่ร้อยได้ตามเงื่อนไขท่ีก าหนดให้ในแต่ละข้อต่อไปนี้

วิธีท า

1) ลูกปัดแต่ละลูกอยู่ต ำแหน่งใดก็ได้

3) เนื่องจำกลูกปัดสีเขียวและสีน้ ำเงินต้องอยู่ติดกัน 

3) ลูกปัดสีเขียวกับสีน้ ำเงินต้องอยู่ติดกัน แต่ไม่ติดกับสีแดง
2) ลูกปัดสีแดงกับสีน้ ำเงิน (เป็นลูกปัดใน 12 สี) ต้องอยู่ติดกัน

จึงให้ลูกปัดสีเขียวและสีน้ ำเงินเป็นจุดเริ่มต้น

ร้อยลูกปัดสีแดงในต ำแหน่งที่ไม่ติดกับสีเขียวและสีน้ ำเงินได้ 8 ต ำแหน่ง

แล้วร้อยลูกปัดสีอื่น ๆ จะได้ 9! วิธี ลูกปัดสีเขียวและสีน้ ำเงินสลับท่ีกันได้ 2! วิธี 

ดังนั้น จ ำนวนวิธีทั้งหมดเท่ำกับ วิธี
8 × 2! 9!

2
= 2,903,040



กำรจัดหมู่เป็นกำรเลือกกลุ่มของส่ิงของ โดยไม่พิจำรณำล ำดับในกำรเลือก ดังนั้น กำรหยิบก่อนหลังหรือกำรสลับต ำแหน่ง จะถือว่ำเป็น
วิธีเดียวกัน เช่น

จะเป็นวิธีเดียวกับX Y Y X

จ ำนวนวิธีกำรจัดหมู่ของส่ิงของที่แตกต่ำงกัน n สิ่ง โดยเลือกครำวละ r สิ่ง (0 ≤ r ≤ n) เท่ำกับ Cn, r หรือ n
r

วิธี 

เม่ือ Cn, r =
n!

n − r ! r!

การจัดหมู่



ตัวอย่างที่ 8

ให้หาค่าของ C12, 3

วิธีท า

ดังนั้น C12, 3 มีค่ำเท่ำกับ 220

จำก Cn, r =
n!

n − r ! r!

พิจำรณำ C12, 3 จะได้ n = 12 และ r = 3

C12, 3 =
12!

12 − 3 ! 3!

=
12 × 11 × 10 × 9!

9! 3!

= 220



ตัวอย่างที่ 9

ให้หาค่า n ของ Cn, 5 = 1

วิธีท า จำก Cn, 5 = 1

จะได้ n!

n − 5 ! 5!
= 1

n n − 1 n − 2 n − 3 n − 4 n − 5 !

n − 5 ! 5!
= 1

n n − 1 n − 2 n − 3 n − 4 = 5 × 4 × 3 × 2 × 1

n = 5

ดังนั้น n = 5



ตัวอย่างที่ 10

ถ้าต้องการเลือกหมวก 5 ใบ จากหมวกที่มีสีแตกต่างกันทั้งหมด 12 ใบ จะเลือกได้กี่วิธี

วิธีท า จ ำนวนวิธีเลือกหมวก 5 ใบ จำก 12 ใบ เท่ำกับ 12
5

จะได้ว่ำ 12
5

=
12!

12 − 5 ! 5!

=
12!

7! 5!

=
12 × 11 × 10 × 9 × 8 × 7!

7! 5!

=
12 × 11 × 10 × 9 × 8

5 × 4 × 3 × 2 × 1

= 792

ดังนั้น จะเลือกหมวกได้ทั้งหมดเท่ำกับ 792 วิธี



สมบัติของการจัดหมู่ ก าหนด r และ n เป็นจ านวนเต็มท่ี 0 ≤ r ≤ n

1. Pn, r = Cn, r × r!

2. 
n
n

=
n
0

= 1

3. 
n
1

=
n

n − 1
= n

4. 
n
r

+
n

r − 1
=

n + 1
r

6.  
n
0

+
n
1

+
n
2

+ ⋯ +
n

n − 1
+

n
n

= 2n

7. 
n
1

+
n
2

+
n
3

+ ⋯ +
n

n − 1
+

n
n

= 2n − 1

5. 
n
r

=
n
k ถ้า r + k = n เม่ือ 0 ≤ k ≤ n

สมบัติของการจัดหมู่



จำกสมบัติของกำรจัดหมู่ข้อ 4.

n
r

+
n

r − 1
=

n + 1
r

จะได้ว่ำ 7
3

=
7
4

จำกสมบัติของกำรจัดหมู่ข้อ 4.

n
r

+
n

r − 1
=

n + 1
r

จะได้ว่ำ 7
2

=
7
5

ตัวอย่างที่ 11

ให้หาค่าของ 7
1

+
7
2

+
7
3

+
7
4

+
7
5

+
7
6

+
7
7

วิธีท า 7
1

+
7
2

+
7
3

+
7
4

+
7
5

+
7
6

+
7
7

จำกสมบัติของกำรจัดหมู่ข้อ 3.
n
1

=
n

n − 1
= n

จะได้ว่ำ 7
1

=
7
6

7
1

+
7
2

+
7
3

+
7
4

+
7
5

+
7
6

+
7
7

= 2
7
1

+
7
2

+
7
3

+
7
7

= 2 63 + 1

= 127

= 2 7 + 21 + 35 + 1

ดังนั้น



ตัวอย่างที่ 12

ให้หาจ านวนวิธีเลือกดอกไม้ 5 ชนิด จากดอกไม้สีแดง 6 ชนิด และดอกไม้สีขาว 4 ชนิด โดยมีเงื่อนไขท่ีก าหนดให้ในแต่ละข้อต่อไปนี้

วิธีท า

1) ไม่มีเงื่อนไขเพิ่มเติม

1) เนื่องจำกไม่มีเงื่อนไขเพิ่มเติม

3) ต้องมีดอกไม้สีขำวอย่ำงน้อย 2 ชนิด2) ต้องมีดอกไม้สีขำว 1 ชนิดเท่ำนั้น

จะได้ว่ำ จ ำนวนวิธีเลือกดอกไม้ 5 ชนิด เท่ำกับ 10
5

=
10!

10 − 5 ! 5!

=
10 × 9 × 8 × 7 × 6 × 5!

5! 5!

=
30,240

120

= 252

ดังนั้น จ ำนวนวิธีเลือกดอกไม้ 5 ชนิด เท่ำกับ 252 วิธี

เลือก 5 ชนิด



ตัวอย่างที่ 12

ให้หาจ านวนวิธีเลือกดอกไม้ 5 ชนิด จากดอกไม้สีแดง 6 ชนิด และดอกไม้สีขาว 4 ชนิด โดยมีเงื่อนไขท่ีก าหนดให้ในแต่ละข้อต่อไปนี้

วิธีท า

1) ไม่มีเงื่อนไขเพิ่มเติม

2) เนื่องจำกเลือกดอกไม้สีขำว 1 ชนิด จำกดอกไม้สีขำว 4 ชนิด

3) ต้องมีดอกไม้สีขำวอย่ำงน้อย 2 ชนิด2) ต้องมีดอกไม้สีขำว 1 ชนิดเท่ำนั้น

จะได้ว่ำ จ ำนวนวิธีเลือกดอกไม้ 5 ชนิด เท่ำกับ 4
1

6
4

= 4 ×
6!

6 − 4 ! 4!

= 4 ×
6 × 5 × 4!

2! 4!

= 4 × 15

= 60

ดังนั้น จ ำนวนวิธีเลือกดอกไม้ 5 ชนิด เท่ำกับ 60 วิธี
เลือก 4 ชนิด

เลือก 1 ชนิด



ตัวอย่างที่ 12

ให้หาจ านวนวิธีเลือกดอกไม้ 5 ชนิด จากดอกไม้สีแดง 6 ชนิด และดอกไม้สีขาว 4 ชนิด โดยมีเงื่อนไขท่ีก าหนดให้ในแต่ละข้อต่อไปนี้

วิธีท า

1) ไม่มีเงื่อนไขเพิ่มเติม

3) เนื่องจำกต้องมีดอกไม้สีขำวอย่ำงนี้ 2 ชนิด 

3) ต้องมีดอกไม้สีขำวอย่ำงน้อย 2 ชนิด2) ต้องมีดอกไม้สีขำว 1 ชนิดเท่ำนั้น

แสดงว่ำ จะต้องมีกรณีที่เลือกดอกไม้สีขำวจ ำนวน 2 ชนิด 3 ชนิด และ 4 ชนิด 
ดังนั้น จ ำนวนวิธีเลือกดอกไม้สีขำวอย่ำงน้อย 2 ชนิด เท่ำกับ จ ำนวนวิธีทั้งหมดลบด้วยจ ำนวนวิธีที่เลือกดอกไม้สีขำว 1 ชนิด

จะได้ว่ำ จ ำนวนวิธีเลือกดอกไม้ 5 ชนิด เท่ำกับ 10
5

−
4
1

6
4

= 252 − 60

= 192

ดังนั้น จ ำนวนวิธีเลือกดอกไม้ 5 ชนิด เท่ำกับ 192 วิธี

อย่างน้อย 2 ชนิด



ถ้ำ a, b เป็นจ ำนวนจริงใด ๆ และ n, r เป็นจ ำนวนเต็มบวก แล้ว

(a + b)n =
n
0

an +
n
1

an − 1b +
n
2

an − 2b2 + ⋯ +
n
r

an − rbr + ⋯ +
n

n − 1
abn − 1 +

n
n

bn

เรียก n
0

,
n
1

,
n
2

,  … ,
n

n − 1
,

n
n

 ว่ำ สัมประสิทธิ์ทวินาม

ข้อสรุปส าคัญ

• (a + b)n กระจำยได้ n + 1 พจน์

• พจน์ทั่วไปของทฤษฎีบททวินำม คือ Tr + 1 =
n
r

an − r br เรียก n
r

ว่ำ สัมประสิทธิ์ทวินำมของพจน์ที่ r + 1

• เมื่อน ำสัมประสิทธิ์ทวินำมมำเรียงตำมพจน์ จะได้รูปสำมเหลี่ยมปำสกำล 

ทฤษฎีบททวินาม



VDO



ตัวอย่างที่ 13

ให้กระจาย (x − 2y)5 โดยใช้ทฤษฎีบททวินาม

วิธีท า จัดรูป (x − 2y)5 เพื่อให้เป็นไปตำมทฤษฎีบททวินำม

(x − 2y)5= x + (−2y) 5

=
5
0

x5 +
5
1

x4 −2y +
5
2

x3 −2y 2 +
5
3

x2 −2y 3 +
5
4

x −2y 4 +
5
5

−2y 5

= x5 + 5x4 −2y + 10x3 −2y 2 + 10x2 −2y 3 + 5x −2y 4 + −2y 5

= x5 − 10x4y + 40x3y2 − 80x2y3 + 80xy4 − 32y5



ตัวอย่างที่ 14

ให้หาสัมประสิทธิ์ของ x2 จากการกระจาย (3x + 2)5

วิธีท า จำกสูตร Tr + 1 =
n
r

an − r br

จำกโจทย์หำสัมประสิทธิ์ของ x2

ดังนั้น 5 − r = 2 จะได้ r = 3

นั่นคือ T3 + 1 =
5
3

(3x)5 − 3 23

=
5
3

32x2 23

= 720x2

ดังนั้น สัมประสิทธิ์ของ x2 คือ 720

จะได้ว่ำ Tr + 1 =
5
r

(3x)5 − r 2r



ตัวอย่างที่ 15

ให้ใช้ทฤษฎีบททวินามหาค่าของ 2.15 4 (ตอบเป็นทศนิยม 4 ต าแหน่ง)

วิธีท า จำก 2.15 4 = 2 + 0.15 4

จะได้ว่ำ n = 4, a = 2 และ b = 0.15

จำกทฤษฎีบททวินำม

ดังนั้น 2 + 0.15 4 = 24 +
4
1

23 0.15 +
4
2

22 0.15 2 +
4
3

2 0.15 3 +
4
4

0.15 4

= 16 + 4 8 0.15 + 6 4 0.15 2 + 4(2) 0.15 3 + (0.15)4

≈ 21.3675



นักเรียนจ าค าถามในตอนต้นได้ไหมครับ
“ในการแข่งขันฟุตบอลลีกของประเทศหนึ่ง ผู้จัดการแข่งขันจะต้องจดัตารางให้

แต่ละสโมสรพบกันหมด ซ่ึงมีจ านวนสโมสรเข้าร่วมการแข่งขันทั้งหมด 18 สโมสร” 
จากข้อความข้างต้น นักเรียนสามารถจัดตารางการแข่งขันฟุตบอลลีกได้อย่างไร ?



ตัวอย่างที่ 16

ในการแข่งขันฟุตบอลลีกของประเทศหนึ่ง ผู้จัดการแข่งขันจะต้องจัดตารางให้แต่ละสโมสรพบกันหมด ซึ่งมีจ านวนสโมสรเข้าร่วม
การแข่งขันทั้งหมด 18 สโมสร จะสามารถจัดตารางการแข่งขันฟุตบอลได้ ดังนี้

วิธีท า เนื่องจำกกำรแข่งขันจะต้องให้แต่ละสโมสรพบกันหมด 

จะได้ว่ำ 18
2

=
18!

18 − 2 ! 2!

=
18!

16! 2!

=
18 × 17 × 16!

16! 2!

=
306

2

= 153

ดังนั้น สำมำรถจัดตำรำงกำรแข่งขันฟุตบอลได้ทั้งหมดเท่ำกับ 153 วิธี



นักเรียนได้รับความรู้เรื่อง “หลักการนับเบ้ืองต้น” อย่างครบถ้วนแล้ว
หวังว่านักเรียนจะน าความรู้ไปใช้ในชีวิตประจ าวันได้นะครับ
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